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Capitolo 1

Introduzione

Scopo di questo manuale è quello di tracciare alcuni argomenti
di base per un’agile introduzione allo studio della Teoria dei Model-
li, l’ambito della Logica che ad oggi forse si è rivelato essere il più
proficuo nelle applicazioni alla Matematica tradizionale. Il suo con-
tenuto è pensato primariamente quale strumento di supporto per
gli studenti del mio corso di Teoria di Modelli annualmente tenuto
presso l’Università di Bologna, e frequentato principalmente da stu-
denti di Matematica e di Filosofia, ma è anche concepito per essere
adatto, auspicabilmente, per lo studio individuale da parte di chiun-
que possa essere interessato alla disciplina, essendo provvisto di no-
zioni matematiche di livello scolastico. Sulla base di quelle, questo
testo cercherà di fornire i rudimenti di quegli argomenti di Matema-
tica a cui verranno poi applicati i metodi della Teoria dei Modelli.
In particolare, verranno fornite nozioni elementari di Algebra e To-
pologia. Tuttavia, questa parte introduttiva non si limiterà a riassu-
mere concetti che probabilmente saranno già noti agli studenti di
Matematica, ma presenterà anche le principali strutture algebriche
astratte (monoidi, gruppi, anelli e campi) da un punto di vista assio-
matico formale espresso nel linguaggio logico al primordine. Non
sono stati esplicitamente definiti in questa parte alcuni concetti di
Analisi Reale, come la nozione di convergenza di una successione o
quella di successione di Cauchy, che verranno ricordati direttamente
laddove saranno utilizzati (nel caso specifico, nel capitolo sull’Ana-
lisi Non Standard). Verranno fornite brevemente anche nozioni ba-
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silari di Logica, seppur in modo più succinto, rimandando i lettori a
manuali d’introduzione alla Logica al primordine per trattazioni più
approfondite.

Gli argomenti di Teoria dei Modelli selezionati in questo volume
sono il Teorema di Compattezza, le teorie assiomatizzabili universal-
mente, la categoricità, l’eliminazione dei quantificatori, la decidibi-
lità delle teorie, gli ultrafiltri, l’Analisi Non Standard.

Questo libro è dedicato alla memoria di Franco Montagna, a cui
devo l’apprendimento delle basi della Teoria dei Modelli. Un ringra-
ziamento speciale va ad Alessandro Cobbe, per le sue consulenze al-
gebriche di fondamentale importanza. Ringrazio anche alcuni miei
ex-studenti che hanno trovato refusi nelle originarie dispense da cui
il volume è stato tratto o che mi hanno dato utili informazioni mate-
matiche: Miriam Abbate, Melissa Antonelli, Giuseppe Bianco, Davi-
deDavoli, EnricoMaresca, Riccardo Zanichelli. In particolare ringra-
zio accoratamente ilmio ex-studenteNicola Carissimi per avermi in-
trodotto alla dimostrazione topologica del Teorema di Compattezza
Logica. Non posso inoltre astenermi dal ringraziare Giovanna Cor-
si per avere occupato un posto insostituibile nella mia formazione
logica e per avermi dato suggerimenti essenziali per il capitolo sul-
l’introduzione alla Logica. Un ringraziamento va ancora ad Eugenio
Orlandelli per il suo supporto nella redazione finale del file latex del
libro. Sono infine riconoscente a Maria Carla Galavotti per avere ac-
colto con favore la pubblicazione del mio libro nella collana “Studi
di Epistemologia” da lei curata.


